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 XII. OSZTÁLY 

 
 

I. Adott az 
1 , 1

: , ( )
2 , 1

ax x
f f x

x x

+ <
→ = 

+ ≥
� �  függvény.                

a) Mutassuk ki, hogy ha a=2 , akkor az f  függvény primitíválható, és számítsuk ki egy 

primitív függvényét. 

b) Mutassuk ki, hogy ha a=1, akkor az f  függvény nem primitíválható. 

c) Ha a=1 határozunk meg egy olyan :g →� �  függvényt, amelyre az  f+g függvény 

primitíválható 

II. 

a) Adjunk példát  egy 10 elemű ( , )G i   Abel - féle csoportra, majd határozzunk meg egy 

a G∈ , a e≠  elemet amelyre 
10

a e= , ahol e  a csoport semleges eleme.  

b) Adjunk példát egy 6 elemű nem kommutatív csoportra és határozzuk meg a csoportnak 

egy x elemét, amelyre 
2

x e= , x e≠ .      
 

III. Adott az *ln , 0,n

n
I xdx x n= > ∈∫ �  integrálsorozat. 

a) Számítsuk ki 1I . 

b) Mutassuk ki, hogy 
1

ln , 2
n

n n
I x x nI n

−
= − ∀ ≥  

c) Számítsuk ki 
3

I . 

 

IV. Adott a 
2 2

{ ( ) / }G A M A I invertálható= ∈ + −�  halmaz, amelyen értelmezett az 

A B A B A B= + +� i  műveletet. 

a) Igazoljuk, hogy a G halmaznak van legalább két eleme.  

b) Mutassuk ki, hogy 
2 2 2.

( ) ( )A B A I B I I= + ⋅ + −�  

c) Mutassuk ki, hogy a ( , )G �  este Abel - féle csoport. 

 

 

 


